                                                 ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΠΑΡΑΓΩΓΩΝ

1. 
Δίνονται οι συναρτήσεις f (x) =   και  g (x) = 2x + f (x). 
 	α) Να αποδείξετε ότι lnx < x για κάθε x  (0, + ). 
β) Να αποδείξετε ότι η g είναι γνησίως αύξουσα στο (0, + ). 
γ) Να μελετήσετε τη g ως προς τα κοίλα - κυρτά και τα σημεία καμπής. 
δ) Να εξετάσετε τη θέση της g ως προς την ευθεία y = 2x. 
ε) Να βρείτε ένα σημείο x0, στο οποίο η εφαπτομένη της g είναι παράλληλη στην ευθεία y = 2x. 

2. α) Αν η συνάρτηση f είναι δυο φορές παραγωγίσιμη στο διάστημα Δ, παίρνει τιμές στο διάστημα (0, + ) και ισχύει f (x)f ΄΄ (x) > (f ΄ (x))2, να δείξετε ότι η g (x) = lnf (x) στρέφει τα κοίλα άνω. 
β) Να βρεθεί το μέγιστο διάστημα στο οποίο η συνάρτηση g με g (x) = ln (x2 + 2) στρέφει τα κοίλα άνω. 

3. 

  Αν η γραφική παράσταση της συνάρτησης f έχει ασύμπτωτη στο +  την ευθεία y = 5x + 1, να βρεθεί το όριο: . 
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