ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ
ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΤΥΠΟΥ ΣΩΣΤΟ – ΛΑΘΟΣ

1. 



Αν || = λ|| τότε //.
2. 
Αν ΑΜ διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ τότε .
3. 

Το λ με λ<0 είναι αντίρροπο του .
4. 



Αν λR και λ= τότε οπωσδήποτε =.
5. 
Αν για τα Α, Β, Γ ισχύει  τότε Α, Β, Γ συνευθειακά.
6. 




Αν = -2 τότε || = - 2||
7. 


Αν  μη μηδενικό τότε το = έχει μέτρο 1.
8. 


Αν  μη μηδενικό τότε το = -  έχει μέτρο -1.
9. 
Αν ΑΒ = 2ΒΓ τότε .


Αν Α, Β, Γ συνευθειακά και ΑΒ=2ΒΓ τότε  ή .
10. 

Τα διανύσματα =(α,-β) και =(-α,β) είναι αντίθετα.
11. 

Τα διανύσματα =(-4,4) και =(3,-3) είναι παράλληλα.
12. 





Στο ορθογώνιο σύστημα συντεταγμένων το διάνυσμα  = 3 + 3 έχει συντεταγμένες =(,).
13. 



Αν =(x,y) και φ η γωνία του  με τον x΄x τότε πάντοτε =.
14. 

Αν =-1 τότε φ=135ο ,όπου φ η γωνία που σχηματίζει το  με τον x΄x.
15. 


Αν = τότε =(4,3)
16. 


Αν Α(2,1) και Β(10,7) τότε  = 8 + 6
17. 



Αν  = 3 + 4 τότε ||=5
18. 






Αν =(,4) και =(,y) και // τότε y =
19. 


Είναι = 1 + 1
20. 

Για δύο διανύσματα  και  ισχύει






Αν =0 τότε = ή =
21. 



Αν   τότε και (λ)
22. 

Ισχύει ()=
23. 


Για τα διανύσματα =(x,y) και =(-y,x) με yx0 η γωνία τους έχει μέτρο 
24. 







Η ισότητα ()=() ισχύει μόνο όταν //.

ΑΣΚΗΣΕΙΣ

1. Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ. Αν Μ και Ν είναι αντιστοίχως τα μέσα των διαγωνίων του ΑΓ και ΒΔ να αποδείξετε ότι:







                    α)  =  (-) =  (+)





                    β) 4 = + + + 
2. 



Αν ΑΒΓΔΕΖ κανονικό εξάγωνο, με  =  και  = 




α) Υπολογίστε τα και  συναρτήσει των , 






β) Δείξτε ότι  +  +  +  +  = 6

3. Να αποδείξετε ότι για οποιαδήποτε σημεία Α, Β, Γ, Δ ισχύει:




 +  =  + 

4. 
 Στο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ παίρνουμε τα σημεία Ε και Ζ της διαγωνίου ΑΓ έτσι ώστε:  ΑΕ = ΖΓ =  ΑΓ








      α) Αν  =  και  =  να εκφράσετε τα διανύσματα  και  συναρτήσει      των  και .
      β) Να δείξετε ότι το ΕΒΖΔ είναι παραλληλόγραμμο
5. 



 Αν ισχύει 2 + 3 - 5 =  να αποδείξετε ότι τα σημεία Α, Β, Γ είναι συνευθειακά.
6. 


 Αν  = (1, 2),  = (3, - 7),  = (- 2, 5) να βρεθούν τα διανύσματα: 






 -  +  και  + 3 - 8
7. 







 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και τα σημεία Δ, Ε και Ζ ώστε να ισχύει 
=  , =   και  = .




α) Να εκφράσετε τα διανύσματα  και  συναρτήσει των  και .
β) Να εξετάσετε αν τα σημεία Δ, Ε και Ζ είναι συνευθειακά.

8.  Δίνονται τα σημεία Α (3, 2), Β (7, - 4). Να βρεθεί σημείο Μ του x΄x, ώστε το τρίγωνο ΜΑΒ να είναι:
α) ισοσκελές με κορυφή το Μ
β) ορθογώνιο στο Μ

9. Να εξετάσετε αν τα σημεία Α (- 6, 1), Β (- 2, 3) και Γ (- 10, - 1) είναι συνευθειακά.
10. 


 Δίνονται τα διανύσματα  = (- 2, 4) και  = (3, - 2). Να βρεθεί διάνυσμα  = (χ, ψ) έτσι ώστε να είναι:



α)  =  + 



β)  +  = 


γ)  = κ, κR



δ)  = κ + λ, κ, λ  R



ε)  +  +  = 0
11. 






Δίνονται τα διανύσματα  και  με (, ) = . Αν  =  και 


 = 2 να βρεθούν:






α) .		β) 2 + 2			γ) ( + )2





δ) 		ε) (2 + 3) (4 - 5)
12. 







Αν  = 2,  = 2, (, ) = 45° να βρείτε τη γωνία ( - , ).
13. 











Αν   , ( + )  ( - 3) και  = 2, δείξτε ότι  =  και 
 = 1.
14. 






** Δίνονται τα διανύσματα  = (- 2, 3) και  = (4, - 3). Να βρείτε το διάνυσμα  ώστε να είναι   (3 - 5).
15. 












 Δίνονται τα μοναδιαία διανύσματα  και , με (, ) = . Να βρείτε διάνυσμα , τέτοιο ώστε //( + ) και   ( + )

16. 



 Δίνονται τα διανύσματα  = (1, 1) και  = (5, 10). Να αναλύσετε το διάνυσμα  σε δύο κάθετες μεταξύ τους συνιστώσες από τις οποίες η μία να είναι παράλληλη προς το .
17. 









Αν  + (.). =  με 1 +   0 να αποδείξετε ότι . = .

18. 









Αν    και  =  +  με // και  να αποδειχθεί ότι ισχύουν οι σχέσεις:



α)  = . 




β)  =  - . 
19. 














Θεωρούμε τα διανύσματα , ,  με  +  +  = 0. Αν || = 2, || = 3 και || = 5 υπολογίστε το: . + . + .
20. 







Αν ισχύει || = || = |+|τότε να δείξετε ότι:  |-| = ||.
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